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1. Neka je S neprazan skup qiji su svi elementi prosti brojevi, i neka je ispuǌeno: za
sve p, q ∈ S (ne obavezno razliqite) svi prosti faktori broja pq + 1 tako�e su u skupu
S. Dokazati da 2 ∈ S.

2. U skupu prirodnih brojeva rexiti jednaqinu 4x = 3y + 253.

Jedna ideja: Najpre posmatrati jednaqinu po pogodnom modulu, odabranom tako da
jedna strana jednaqine bude kongruentna s konstantom za sve dovoǉno velike vrednosti
odre�ene promenǉive. Odatle zakǉuqiti kakvog oblika mora biti druga promenǉiva.
Zatim dobiti kontradikciju posmatraǌem jednaqine po novom modulu, odabranom di-
rektnim isprobavaǌem ,,malih“ kandidata.

3. Za prirodan broj ka�emo da je apsolutno prost ako je prost, i ako je svaki broj dobijen
permutacijom ǌegovih cifara tako�e prost. Dokazati da svaki apsolutno prost broj
ima najvixe tri razliqite cifre.

Jedna ideja: Ustanoviti najpre da me�u ciframa 0, 1, . . . , 9 postoje samo qetiri koje
mogu biti cifre nekog vixecifrenog apsolutno prostog broja. Potom pokazati da,
ukoliko su zaista sve ove qetiri cifre zastupǉene u nekom apsolutno prostom broju,
postoji permutacija cifara tog broja u kojoj se ove qetiri cifre nalaze na posledǌa
qetiri mesta, takva da je posmatrani broj deǉiv sa 7; kontradikcija.


